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Ce reste joue un réle comparable & celui de la condition initiale d'une
solution d'équation différentielle. Ici une perturbation minimale, &=I,
pravoque une translation de la droite; mais comme cette translation s’ef fectue
parallélement A celle-ci elle ne provoque que peu de modifications. ]| est
facile de constater que cette modification supprime 1'un des pointillés qui la

borde et lui en accole un sur son bord opposé,

La considération de ia décomposition diophantienne des droites discrétes
élargit le cadre des objets ainsi désignés jusque la. Cet enrichissement, qui
permet de mieux comprendre leurs liens avec les droites euclidiennes, pose par
contre le probléme d'étendre les théorémes de structure et les algorithmes
déja connus pour ces derniéres. Pour ¥ parvenir nous suivrons pas a pas
I'effet du reste £, ce qui nous conduira & décrire la structure d’une droite
discréte par voie modulaire, je par la suite ai modulo b, notée plus loin

4

5 Topologie des droites discrétes:

Droites 8-connexes, 4-connexes et "-connexes.

Les notions bien connues dans la pratique de courbes discrétes 4 ou
8-connexes définissent sur Z° deux topologies (non séparées) analogues A Ia
topologie usuelle du plan continu R Le type “topologique" d'une droite

discréte peut étre caractérisé arithmétiquement. Nous avons

proposition 3
La droite D(a,b,yu) est 8-connexe ssi wEsup(|a|,|b|); elle est 4-connexe

ssi w=|al+|b].

Si Osjajslb| et si D est 8-connexe elle posséde au moins b points dans sa
période (d'abscisses € [0,bl). Or chaque pointillé ne posséde qu'un point par
période, donc |b| pointillés au moins sont requis, d’oi wz|b|. Réciproquement

si wz|b| la droite contient la suite de points (x, 7-:"]) qui est 8-connexe. -

Idem pour la 4-connexité, le paramétrage requis des droites 4-connexes sera

donné au &Il suivant,

Nous qualifions de naive toute droite discréte Dfa,b,y.w) pour laquelle

w = sup(jai,|b|).
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